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1. [15 pt.]

� Determinare tutti i poli della funzione

f(z) =
1

sin (ez)
.

� Usare il risultato precedente per calcolare l’integrale

I =

∫
Γ

f(z) dz

dove Γ è una circonferenza di raggio 2 centrata nell’origine e per-
corsa in senso antiorario.

� Calcolare lo stesso integrale nel caso in cui la circonferenza di
raggio 2 è centrata in z0 = πi. [Aiuto: si osservi che lnπ ≃ 1.144,
ln (2π) ≃ 1.838 e ln (3π) ≃ 2.243]

2. [15 pt.]

� Data la matrice

A =

(
2 1
−1 0

)
,

calcolare eAx.

� Usare il risultato ottenuto per risolvere il problema di Cauchy{
y′(x) = Ay(x)

y(−1) = a

dove

y(x) =

(
y1(x)
y2(x)

)
a =

(
1
−1

)
.

� Usare i due risultati precedenti e le proprietà della delta di Dirac
per risolvere il problema di Cauchy{

y′(x) = Ay(x) + b δ(x)

y(−1) = a

dove

b =

(
1− e
e

)
.


